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郭时光

!四川理工学院理学院" 四川 自贡 J%B$$$#

55摘5要!研究可积函数在均衡点处的中位值#首先引入可补点$中位值和均衡点的概念#然后使用它

们将K/F+**引理推广#得出中位值的积分极限表达式#最后给出中位值的 @'()/4)积分表达式% 这个结

果主要应用于计算函数的@'()/4)积分表达式在间断点处的值%

关键词!K/F+**引理&@'()/4)积分公式&可补点&中位值&均衡点

中图分类号!L#"E 文献标志码!M

??在著名的 K/F+** 引理中"由于没有给出函数在间

断点处的表达式$#%

"这使得难以明 @'()/4)积分公

式$!%在间断点处成立与否$BCD%

& 为了改善这种状况"引

入可补点'中位值和均衡点的概念"从而将 K/F+** 引理

推广到间断点处的讨论中&
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可见式!B#成立& 证毕&

B 定理证明

定理 # 证明分为三个部分&
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将等式两边同时加上其左边"然后将所得等式两边

同除以 !"即得式!J#&
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在式!"#中"由于各个被积函数关于变数
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均为奇

函数"所以当
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'$ 时式!"#也成立&

现在证明当
"

#

P

时"式!"#中最后一个等号后面

的两个积分均趋于零& 用第一部分的结论和引理 #"得

,/F

"

#

P

#

#

"

)

$

!!#&"# %!!#&$#

"

[ &

!!#%"# %!!#%$# ]
"

5/*

"

"<"($

而用积分换元法和S/)/01,46积分收敛性"得

,/F

"

#

P

"

&

P

)

5/*

"

"

"

<"(,/F

"

#

P

"

&5:*

( )
"

P

"

)

5/*5

5

<5 ($

于是由式!"#"得

,/F

"

#

P

#

#

"

)

$

!!#%"# &!!#&"#

!"

5/*

"

"<"(

#

!

!!#%$# &!!#&$#

!

!T#

同理"得

,/F

"

#

P

#

#

"

$

%)

!!#%"# &!!#&"#

!"

5/*

"

"<"(

#

!

!!#%$# &!!#&$#

!

!D#

将式!T#与式!D#相加"得

,/F

"

#

P

#

#

"

)

%)

!!#%"# &!!#&"#

!"

5/*

"

"<"(

!!#%$# &!!#&$#

!

!#$#

式!#$#中令 )

#

&

P

"即得

,/F

"

#

P

#

#

"

&

P

%

P

!!#%"# &!!#&"#

!"

5/*

"

"<"(

!!#%$# &!!#&$#

!

!###

将式!###左边的积分换为式!"#左边的积分"即可
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式中最后一个等号右边的积分在通常意义下是不存在
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的"但是"在工程技术应用中却认可上面的计算式& 由

此可见"

!

O函数的引入"是会产生一些不寻常现象的&
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