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55摘5要!利用有限环的同构分类#以及两个判断M)F4*<+)/Y环的充分条件#讨论了非M)F4*<+)/Y环的

最小阶数#最后得出#交换的非M)F4*<+)/Y环的阶数最小为 %#非交换的非M)F4*<+)/Y环的阶数最小为 T#

并给出了这些最小阶数对应环的构造%

关键词!有限环&非M)F4*<+)/Y环&最小阶

中图分类号!L#EB>B 文献标志码!M

??本文所指的环都是结合环但不一定含有单位元"称

环>是M)F4*<+)/Y环"如果对>$#% 中任意两个多项式

!!## ()

$

&)

#

#&) &)

+

#

+

=!## (*

$

&*

#

#&) &*

.

#

.

若!!##=!## ($"则对任意整数 $

!

2

!

+" $

!

/

!

."

有 )

2

*

/

($"对M)F4*<+)/Y环的讨论始于文献$# O!%"在

文献$B OJ%中分别讨论了弱M)F4*<+)/Y环"称环>是弱

M)F4*<+)/Y环"如果对 >$#% 中任意两个线性多项式
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中得到了两类不一定是)4<(04<环的M)F4*<+)/Y环&

# 主要结果

一个环>关于乘法构成一个含零元的半群"下面的

命题是显然的&
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命题) 若环>是)4<(04<环"则>是M)F4*<+)/Y环&
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对于最小阶的非 M)F4*<+)/Y环"首先"阶为素数的

环或者是零乘环或者是)4<(04<环"所以也是M)F4*<+)/Y

环& 阶为 # 的环显然也是 M)F4*<+)/Y环"故讨论四阶环

的M)F4*<+)/Y性&
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定理! 交换的非M)F4*<+)/Y环最小阶为 %"在同构

的意义下只有一类&

对于交换的非 M)F4*<+)/Y环的最小阶数"只需从六

阶以上的环中去寻找& 由文献$T%"六阶环在同构意义
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综上讨论"交换的非M)F4*<+)/Y环的阶数最小为 %"

非交换的非M)F4*<+)/Y环的阶数最小为 T"对于其它环"

也可以考虑用同构分类的方法做类似地讨论&
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