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非线性扩散与小波变换的混合图像去噪算法

朱 彦$ 陈明举
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44摘4要!在分析小波变换与非线性扩散之间联系的基础上$针对 T--+小波变换阈值收缩去噪的不

足$提出了基于非线性扩散与小波变换相结合的复合去噪算法% 该算法对图像一次小波变换的 & 个高

频先进行阈值收缩$然后对低频进行非线性扩散预处理$再进行非线性扩散% 通过对比分析实验证明本

模型在图像去噪中取得较高的峰值信噪比$取得了更好的图像去噪性能%

关键词!小波变换#非线性扩散#高斯平滑#图像去噪

中图分类号!Sh&J% 文献标志码!B

引 言

在各类图像获取系统中"由于图像的传输%转换%储

存等影响"不可避免造成图像的降质退化"使原始图像

变得模糊%失真和变形等& 因此"如何提高图像视觉质

量"去除噪声恢复图像的原始面目是很多学者研究的重

点& 图像去噪的常用方法有偏微分方程%滤波器法%形

态学处理%神经网络%小波分析技术等方法& 偏微分方

程和小波分析技术是图像去噪处理中两种重要的方法&

小波变换是把图像变化到二维小波域"用小波系数描述

不同尺度的信号变化情况& 在二维小波域中"噪声主要

集中在高频部分"从而引起高频小波系数的波动"小波

软阈值收缩去噪方法正是基于此理论(%C!)

& 在图像处理

领域有着广泛的应用的偏微分方程法"是用一个非线性

的偏微分方程描述整个过程"通过在迭代过程中将图像

梯度作为扩散速度控制算子(&CD)

"以减少扩散对图像边

缘检测的不利影响"去噪的同时较好地保留图像的信

息&

h6+),-与 Q-.1\在 %JJ$ 年提出了非线性扩散模型

! hUQ模型$在图像去噪领域的研究(#)

"但当噪声较

大时"hUQ模型是病态的& 于是" -̀886等人对 hUQ

模型进行了改进(D)

"在扩散之间对原始噪声图像进行

高斯卷积平滑"使 hUQ模型具有稳态的解& 多年后"

0861>.和 e612\6+8证明了一次非线性扩散等效于一次

T--+小波变换后阈值收缩(")

" 并推导了收缩函数与扩

散函数之间的相互关系& 随后"Q+-L6\ 和 e612\6+8又

证明了二维情况下非线性扩散和小波收缩的等价

性(Z)

&

本文在分析高斯卷积%非线性扩散与 T--+小波收

缩各自的优缺点的基础上"提出一个基于小波收缩与非

线性扩散相结合的混合图像去噪算法"以提高视觉效

果"获得更好的峰值信噪比&

% 非线性扩散改进算法

!5! []@图像去噪模型

h6+),-和Q-.1\在前人研究成果的基础上"以/高频

部分扩散系数小"低频部分扩散系数大0为准则"将扩散

系数表示成一个关于图像梯度的一个函数"提出了向异

性扩散方程引入图像处理"建立了图像hUQ扩散模型"

以实现图像的平滑& 模型方程为'
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其中" <

$

是输入图像"

'

<表示图像的梯度" E!+$ 是扩

散函数"用于控制扩散速度"它为递减的正函数&

hUQ扩散模型引入的扩散函数在不同梯度区域采

取不同的扩散速度"在消除噪声的同时更好保留图像

的细节& 但是"在用 hUQ扩散方程平滑图像的过程

中"有时会出现/块效应0& 同时"当噪声较大时"hUQ

方程的稳态解不一定具备对于初始条件的连续依赖

性"hUQ方程是不稳定的"公式!%$中给出的初始条

件是病态的&

于是" -̀886等人针对hUQ扩散方程的缺点并提出

如下模型加以克服'
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在方程中是标准方差为
+

的高斯低通滤波& 由

于图像本身所受噪声干扰"即在计算扩散前对图像进行

一次高斯平滑& -̀886采用先对噪声图像进行平滑预处

理"从而降低噪声点的梯度"这样较强的灰度阶跃能被

保留了下来"此时再运用 hUQ模型进行滤波就能达到

良好的效果&

而高斯核O

+

的选择就比较困难& 这是由于高斯滤

波对图像平滑的程度会受到
+

的大小的影响"

+

太大会

模糊图像的特征"如果太小"又导致扩散过程出现病态&

整个图像采用相同的高斯核"在不同的梯度区域扩散强

度相同"不能达不到自适应的效果& 这样就很有可能让

图像造成噪声消除不够或模糊图像的细节&

T*KK6.指出当5&
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时"经过高斯函数O

+

平滑就相当于以单尺度旋转不变 T--+小波线性阈值处

理(Z)

& 因此"文献(')用 3--+小波代替高斯平滑滤波

器"首先用 3--+小波阈值处理图像"然后进行扩散去噪&

由于小波变换具有多分辨率特性"能体现图像的局部信

息"相当于对不同特征区域采用不同高斯核进行卷积"

不同梯度区域扩散强度不同"以实现自适应"即克服

-̀886模型中
+

太小导致的病态扩散过程"去噪的同时又

较好的保持图像边缘&

近期的研究证明"在一定条件下"非线性扩散和小

波收缩可以等价的"就是说如果选取适当的阈值函数和

扩散函数"单尺度的平移不变 T--+小波阈值和非线性

扩散的一步迭代是等价的"如果将两者进行结合"会得

到更好的去噪(JC%$)

&

!5) >̂>=小波收缩去噪

T--+小波收缩去噪"首先对图像进行 T--+小波"然

后通过与阈值(的比较运算"来判定出哪些小波分解系

数是由图像决定的"哪些小波系数则是由噪声带来的负

面影响"这样就可以对小波系数的进行选择性处理"最

后利用收缩后的小波系数对信号进行重构从而得到去

噪后的图像(%%)

&

考虑四像素点情况"设要处理的二维图像矩阵为
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"采用 T--+小波进行单尺度小波收缩"

T--+小波变换用一个低通滤波器 W3&

槡!
!
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个高通滤波器P%&
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其中"是小波变换后得到的四个频带& 对式!&$展开可

得'

VN&!<

%"0

/<

%/%"0

/<

%"0/%

/<

%/%"0/%

$

VP&!<

%"0

/<

%"0/%

2<

%/%"0

2<

%/%"0/%

$

VA&!<

%"0

/<

%/%"0

2<

%"0/%

2<

%/%"0/%

$

VX&!<

%"0

2<

%/%"0

2<

%"0/%

/<

%/%"0/%










$

!#$

对高频系数进行阈值收缩"收缩后的系数分别为 VP.%

VA.%VX."重构的图像为'
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!5$ 偏微分方程与小波变换的关系

在e612\6+8等人证明非线性扩散等效于 T--+小波

变换后阈值收缩的基础上"进一步研究二维小波收缩与

变分模型之间的关系&

对于公式!!$的hUQ方程"可以进一步写成'
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对于数字图像"令网格步长为 %"扩散时间步长为

,

5"对于像素点 !%"0$ 取 *方向一阶%二阶导数分别为

<
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&第 % 次迭代后

的图像灰度值为 <.

%"0

"可以表示为'
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对 <进行一次非线性扩散滤波可以描述一下方程'
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与小波收缩去噪方法方程比较有'

VN/VP./VA./VX.
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由上面的方程组有'
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方程组!%J$表明T--+小波收缩去噪与非线性扩散

的联系"其中"VN是T--+小波分解的低频部分"它在空

域不进行处理#VP是水平细节系数"它在空域要进行垂

直方向的扩散"并且使用对角差值调和#VA是垂直细节

小波系数"它在空域要进行水平方向扩散"并使用对角

差分进行调和#VX是对角细节的小波系数"在空域进行

两个对角方向的扩散(%!)

&

上述非线性扩散与 T--+小波收缩去噪是基于四像

素推导出来的"仅能体现两者局部联系& 从整体来看"

非线性扩散是一种从整体到局部的过程"它更好考虑像

素之间的联系"而小波收缩处理"是用一个阈值对小波

系数进行统一处理& 因此"小波收缩去噪性能劣于非线

性扩散去噪性能&

! 改进的非线性扩散去噪模型

鉴于非线性扩散计算量远大于小波收缩去噪"而小

波收缩去噪对图像小波分解后"噪声集中在高频部分

的"小波收缩噪只对高频部分进行了处理"低频保持不

变"因此"可以对低频部分采取非线性扩散进行滤波处

理"对高频部分采取软阈值收缩& 这样只对图像小波分

解的低频部分进行非线性扩散"相对于对整个图像进行

非线性扩散算法处理"使整个运算量大幅减少"同时去

除了噪声对低频的干扰& 噪声主要集中在高频部分"对

高频部分采用小波收缩去噪更为合理"并且充分利用了

小波收缩去噪的快速性& 本文混合去噪方案如下'

!%$ 对噪声图像进行T--+小波一层分解"得到VN%

J#第 !" 卷第 # 期AA AAAAA朱 彦等&非线性扩散与小波变换的混合图像去噪算法



VP%VA%VX四个频带#

!!$ VP%VA%VX三个频带进行软阈值处理"得到处

理过后的 VP.%VA.%VX." 对于每个高频小波系数 *"软

阈值处理为'

*.&

-AAAAAA

*

$

(

*2(7<,!*$A

*

{
Y(

A(为X

-

!&$ 对低频VN"进行 ; 次非线性扩散"得到去噪后

的VN.#

!#$ 对得到的新频带 VN.% VP.%VA.%VX.进行逆扩

散"得到与处理过后的图像#

!D$ 对于处理过后的图像进行 ; 次非线性扩散"得

到最终去噪后的图像&

& 试验结果及分析

为了进一步验证本算法"选用 !D" W!D" 的灰度

/2-K6+-K-,0图像"加入不同强度的高斯噪声"采用不同

算法进行去噪"采用峰值信噪比作为客观评价依据"实

验数据见表 %& 从表中可以看出"不同强度噪声干扰下"

本文算法与文献(')峰值信噪比!h0=l$较高"而本文算

法相较文献(')"h0=l提高了 $@! ]$@# >k左右& 在主

观评价方面"仍然选取/2-K6+-K-,0 图像"不同算法作

用下的去噪效果如图 % 所示& 从图 % 可以看出"hUQ

结果模糊细节的同时"产生虚假边缘# -̀886模型%文献

(')算法%本文算法去噪后的图像的主观效果较接近"但

本文算法更好的保留图像的细节!远处的房屋$& 因而"

本文算法去噪效果最优&

表! 同一图像在不同算法消噪作用下的性能"[VTM#比较

噪声

方差

噪声

图像

hUQ

结果

-̀886

模型

文献(')

结果

本文

结果

$@$! !$@D!Z' !#@!"ZD !D@#&"J !"@D&Z# !"@J'!&

$@$D %J@'#&%! !&@$'D& !#@JD&% !D@%!"! !D@D&#%

$@$' %'@"%&! !$@'J&! !!@$J#! !!@J"&! !&@Z"&!

$@% %"@J'#% %J@ZD&J !%@#&!!% !!@&Z%! !!@JD#&

& 结 论

本文通过分析小波变换与非线性扩散的优缺点"针

对T--+小波变换的不足"对 T--+小波变换的低频带进

行非线性扩散"再对逆变换重构后的图像进行非线性扩

散& 实验中"与hUQ模型% -̀886模型以及 -̀886模型的

改进算法进行对比分析"证明本文算法主客观评价上都

有具有更好去噪效果"具有很好的应用前景&
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